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Jèma 1: Exet�ste an kajemÐa apì tic parak�tw prot�seic eÐnai tautologÐa, antilogÐa  
oudèterh:

A→ (¬A→ A),¬A→ (¬A→ A),

(A1 ∨A2) → ((A1 → (A3 ∧ ¬A3)) → A2),

(A1 → (A2 → (A3 → (...→ (An → A1)...)))

Jèma 2: Gr�yte mia prìtash pou na perièqei treic protasiakèc metablhtèc A, B, C kai na
alhjeÔei ìtan toul�qiston dÔo apì autèc gÐnontai alhjeÐc. EÐnai aut  h prìtash isodÔnamh
me thn (A ∧B) ∨ (B ∧ C) ∨ (C ∧A)?

Jèma 3: DÐnetai to sÔnolo prot�sewn Σ, to opoÐo eÐnai ikanopoi simo. Estw ìti τ eÐnai
mia tuqaÐa prìtash kai σ ∈ Σ. Exet�ste an eÐnai ikanopoi sima ta sÔnola Σ ∪ {τ → σ} kai
Σ ∪ {σ → τ}. D¸ste genik  apìdeixh, an k�ti isqÔei,   antipar�deigma diaforetik� (dhlad 
p�rte mia eidik  perÐptwsh wc prìtash τ).

Jèma 4: Estw L mia gl¸ssa pou mil�ei gia th jewrÐa twn fusik¸n arijm¸n kai perièqei ta
sunarthsiak� sÔmbola dÔo jèsewn +, ., ta sÔmbola stajer¸n 0, 1 kai èna dimelèc sqesiakì
sÔmbolo D. Diab�zoume ta +, ., 0, 1 me to sunhjismèno trìpo kai to D(x, y) wc {o x diaireÐ

ton y}. Gr�yte sth gl¸ssa aut  ekfr�seic pou na lène ìti: {o arijmìc x eÐnai pr¸toc},
{o arijmìc 2 eÐnai pr¸toc}. Jewr¸ntac t¸ra ìti èqoume èna monomelèc sqesiakì sÔmbolo
P ¸ste to P (x) na diab�zetai wc {o arijmìc x eÐnai pr¸toc}, gr�yte thn èkfrash {an dÔo

pr¸toi arijmoÐ diairoÔn ènan �llo, tìte kai to ginìmenì touc diaireÐ autìn ton �llo arijmì}.
Poièc apì autèc tic ekfr�seic eÐnai tÔpoi kai poièc prot�seic?

Jèma 5: ApodeÐxte ìti eÐnai tautologÐa thc Kathgorhmatik c Logik c o tÔpoc

∀x(ϕ→ ψ) → (∃xϕ→ ∃xψ).
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