
ΜΑΣ 001. Μαθηµατικά Ι Α. Τόγκας — Σηµειώσεις ∆ιαλέξεων

3.7 Ασκήσεις

΄Ασκηση 1. Αν υπάρχουν, να υπολογισθούν τα παρακάτω όρια :

a) lim
x→π/2

sin x

x
, b) lim

x→π

sin x

x
, c) lim

x→+∞

sin x

x
, d) lim

x→−∞

sin x

x
,

e) lim
x→0

x sin(
1
x

), f ) lim
x→+∞

x2 sin(
1
x

), g) lim
x→−∞

x sin(
1
x

), h) lim
x→0

tan x

x
.

Απ. a) 2/π, b) 0, c) 0, d) 0, e) 0, f ) +∞, g) 1, h) 1.

΄Ασκηση 2. Να δειχθεί ότι δεν υπάρχουν τα όρια :

a) lim
x→−∞

cos x, b) lim
x→0

sin(
1
x

), c) lim
x→0

|x|
x
, d) lim

x→0

| sin x|
x

.

΄Ασκηση 3. Αν υπάρχουν, να ϐρεθούν τα παρακάτω όρια :

a) lim
x→+∞

x2 + 3 x
x2 − 1

, b) lim
x→+∞

√
x2 + 1

2 x + 3
, c) lim

x→−∞

2 x − 1
x2 − 1

,

d) lim
x→0

x2 + 1
|x|(x − 1)

.

Απ. a) 1, b) 1/2, c) 0, d) −∞.

΄Ασκηση 4. Αν υπάρχουν, να ϐρεθούν τα παρακάτω όρια :

a) lim
x→1

√
x − 1
x − 1

, b) lim
x→+∞

(
√
x2 + 1− x), c) lim

x→+∞
(
√
x2 + 1 + x).

Απ. a) 1/2, b) 0, c) +∞.

΄Ασκηση 5. ∆ίνεται η συνάρτηση f µε τύπο

f =


x + 1 αν x ≤ −1,
x2 + 1 αν −1 < x < 0,
1− x αν x > 0.

Να ϐρεθούν, αν υπάρχουν, τα όρια : a) lim
x→−1

f (x), b) lim
x→0

f (x), c) lim
x→4

f (x)

Απ. a) ∆εν υπάρχει, b) 1, c) − 3.

΄Ασκηση 6. Να προσδιορισθεί ο πραγµατικός αριθµός a, έτσι ώστε το όριο

lim
x→+∞

(
√
x2 + x + 1− a x),

να είναι πραγµατικός αριθµός.
Απ. Για a = 1 το όριο είναι 1/2.
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