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1.6 ΄Ελεγχοι Υποθέσεων

΄Ελεγχοι σύνθετων υποθέσεων για τη µέση τιµή

΄Εστω τυχαίο δείγµα X1, X2, . . .Xn από την κανονική κατανοµή N(µ, σ2
0) της οποίας η διασπορά σ2

0 είναι γνωστή.

΄Εστω η στατιστική συνάρτηση

Z0 =
X̄ − µ0

σ0/
√

n

Για τον έλεγχο της Για τον έλεγχο της Για τον αµφίπλευρο έλεγχο της

H0: µ ≤ µ0 έναντι της H1: µ > µ0 H0: µ ≥ µ0 έναντι της H1: µ < µ0 H0: µ = µ0 έναντι της H1: µ 6= µ0

σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a,

απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν

K : Z0 ≥ za K : Z0 ≤ −za K : |Z0| ≥ za/2

όπου za το a-άνω ποσοστιαίο σηµείο της τυποποιηµένης κανονικής κατανοµής, Φ(za) = 1 − a.

΄Ελεγχος για το ποσοστό p στην κατανοµή Bernoulli

΄Εστω τυχαίο δείγµα X1, X2, . . .Xn από την κατανοµή Bernoulli µε παράµετρο p και n ≥ 30. ΄Εστω η στατιστική

συνάρτηση

Z0 =
p̂ − µ0√

bp(1−bp)
n

όπου p̂ = X̄ η εκτιµήτρια του p.

Για τον έλεγχο της Για τον έλεγχο της Για τον αµφίπλευρο έλεγχο της

H0: p ≤ p0 έναντι της H1: p > p0 H0: p ≥ p0 έναντι της H1: p < p0 H0: p = p0 έναντι της H1: p 6= p0

σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a,

απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν

K : Z0 ≥ za K : Z0 ≤ −za K : |Z0| ≥ za/2

όπου za το a-άνω ποσοστιαίο σηµείο της τυποποιηµένης κανονικής κατανοµής, Φ(za) = 1 − a.

΄Ελεγχοι για τη διαφορά των µέσων δυο κανονικών κατανοµών µε γνωστές διασπορές

΄Εστω δυο ανεξάρτητα τυχαία δείγµατα X1, X2, . . . Xn1
από την N(µ1, σ

2
1) και Y1, Y2, . . . Yn2

από την N(µ2, σ
2
2),

όπου µ1, µ2 ∈ R άγνωστα, σ1, σ2 γνωστά. ΄Εστω η στατιστική συνάρτηση

Z0 =
X̄ − Ȳ − (µ1 − µ2)√

σ2

1

n1

+
σ2

2

n2

∼ N(0, 1)

Για τον έλεγχο της Για τον έλεγχο της Για τον αµφίπλευρο έλεγχο της

H0: µ1 ≤ µ2 έναντι της H1: µ1 > µ2 H0: µ1 ≥ µ2 έναντι της H1: µ1 < µ2 H0: µ1 = µ2 έναντι της H1: µ1 6= µ2

σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a,

απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν

K : Z0 ≥ za K : Z0 ≤ −za K : |Z0| ≥ za/2

όπου za το a-άνω ποσοστιαίο σηµείο της τυποποιηµένης κανονικής κατανοµής, Φ(za) = 1 − a.
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΄Ελεγχοι υποθέσεων για ποσοστά από δυο ανεξάρτητα δείγµατα

΄Εστω τα ανεξάρτητα τυχαία δείγµατα X1, X2, . . . Xn1
από κατανοµή Bernoulli µε πιθανότητα επιτυχίας p1 και

Y1, Y2, . . . Yn2
µε πιθανότητα επιτυχίας p2, όπου p1, p2 ∈ R άγνωστα, και n1, n2 ≥ 30. ΄Εστω η στατιστική συνάρτηση

Z =
p̂1 − p̂2 − (p1 − p2)√

bp1(1−bp1)
n1

+ bp2(1−bp2)
n2

∼ N(0, 1)

όπου p̂1 = X̄, p̂2 = Ȳ .

Α)

΄Εστω δ0 6= 0 και Z0 =
p̂1 − p̂2 − δ0√

bp1(1−bp1)
n1

+ bp2(1−bp2)
n2

Για τον έλεγχο της Για τον έλεγχο της Για τον αµφίπλευρο έλεγχο της

H0: p1 − p2 ≤ δ0 vs H1: p1 − p2 > δ0 H0: p1 − p2 ≥ δ0 vs H1: p1 − p2 < δ0 H0: p1 − p2 = δ0 vs H1: p1 − p2 6= δ0

σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a,

απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν

K : Z0 ≥ za K : Z0 ≤ −za K : |Z0| ≥ za/2

όπου za το a-άνω ποσοστιαίο σηµείο της τυποποιηµένης κανονικής κατανοµής, Φ(za) = 1 − a.

Β)

΄Εστω δ0 = 0 και Z0 =
p̂1 − p̂2√

bp(1−bp)
n1

+ bp(1−bp)
n2

, όπου p̂ =
n1p̂1 + n2p̂2

n1 + n2

Για τον έλεγχο της Για τον έλεγχο της Για τον αµφίπλευρο έλεγχο της

H0: p1 = p2 vs H1: p1 > p2 H0: p1 = p2 vs H1: p1 < p2 H0: p1 = p2 vs H1: p1 6= p2

σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a, σε επίπεδο σηµαντικότητας a,

απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν απορρίπτουµε την H0 όταν

K : Z0 ≥ za K : Z0 ≤ −za K : |Z0| ≥ za/2

όπου za το a-άνω ποσοστιαίο σηµείο της τυποποιηµένης κανονικής κατανοµής, Φ(za) = 1 − a.
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