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Μάθημα 5ο  

ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ ΤΩΝ ΘΕΣΕΟΓΡΑΦΙΚΩΝ ΧΩΡΩΝ 

ΔΙΑΦΟΡΙΚΕΣ ΠΟΛΛΑΠΛΟΤΗΤΕΣ 

Οι πολυδιάστατοι θεσεογραφικοί χώροι των φυσικών συστημάτων έχουν ως γεωμετρικό 

πρότυπο τις ομαλές τοπολογικές πολλαπλότητες οι οποίες, εφοδιασμένες με τη διαφορική 

δομή τους, δίνουν τη δυνατότητα ανάπτυξης σε αυτές του Διαφορικού Λογισμού.1



  

Ο όρος n-διάστατη τοπολογική πολλαπλότητα  δηλώνει οποιονδήποτε τοπολογικό χώ-

ρο τοπικά ομοιόμορφο με τον ευκλείδειο χώρο n
 . Αυτό σημαίνει ότι κάθε σημείο της το-

πολογικής πολλαπλότητας   διαθέτει περιοχή που απεικονίζεται κατά τρόπο αμφιμονο-

σήμαντο και αμφισυνεχή σε ένα ανοιχτό υποσύνολο του ευκλείδειου χώρου n
 . Ο όρος 

τοπικός χάρτης της τοπολογικής πολλαπλότητας   δηλώνει ένα ζεύγος ( , )φU  όπου U  

είναι ανοιχτό υποσύνολό της και φ  ένας ομοιομορφισμός του U  σε ένα ανοιχτό υποσύνο-

λο του ευκλείδειου χώρου n
 . Ένας τοπολογικός άτλας της τοπολογικής πολλαπλότητας 

  ορίζεται από μια οικογένεια τοπικών χαρτών: 

I( ) {( , )}i i i∈= φ  U  
τέτοια ώστε: 
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Οι n-διάστατες τοπολογικές υποπολλαπλότητες του ευκλείδειου χώρου N
  είναι τα υπο-

σύνολά του τα οποία, εφοδιασμένα με την επαγόμενη τοπολογία, είναι τοπικά ομοιόμορφα 

με τον ευκλείδειο χώρο n
 , n N< . 

                                                           
1 Ο Bernhard Riemann (1826-1866) είναι ο πρώτος που εισήγαγε την έννοια της Mannigfaltigkeit 

Having constructed the notion of a manifoldness of n dimensions, and found that its true character consists in the 
property that the determination of position in it may be reduced to n determinations of magnitude, ...– B. Riemann. 


